MATEMATYKA

ZBIOR ZADAN typu PRAWDA - FALSZ

Tomasz Grebski




Wydawca

Wydawca

www.tomaszgrebski.pl

Cc .

www.strefaebook.pl

2024



http://www.tomaszgrebski.pl/
http://www.strefaebook.pl/

Spis tresci

Spis tresci

AT =T o T PPTPPRPTPRE 3
TRESCE ZADAN ......cotuimimitiaettieeeis sttt bbbttt 4
O W ord o VA 2= oY A Y] ) YU 4
2. WYrazenia algebraiCZNne. ... ..ot e e e eaarreeaean 12
T U] | I 1 [ a1 o 1V PRSP 14
N U 0] o T Lo [ =1 401V [ PP 17
D WIBIOMIAN ettt et e s bt e st e s b e s bt e e s b e e bb e e are e s reeesaree s 20
(ST =1 Vo T I 10T ] (o] | SRR 24
7. ROWNANIA i NIEIFOWNOSC -.euveeutieieiiieeiiie ettt ettt sttt ettt sb e sttt et e st e sbeesaee st e s b e e nneenes 27
T O - 1= [ Tord o Yo 1V VTSRS UPP 32
S T I oV~ (0T 0[] 4 1=1 i o - P PP PSSP PPPPTRUPIRE 37
10. PlanimMELria ..ttt sttt e b e b b saeeeare s 42
11. GEOMELNIA ANAITYCZNA . cii ittt e et e e e e tte e e e e bt e e e e sbteeeeebtaeeeenraeeeaanes 47
12. Y =T E=T o] 0 0 T=1 o o TP PP PPP P OTPPN 52
13. (e a0 Y[ o T} oYY PP 59
14. Rachunek Prawdopodobi@AstWa.........ccoccuiiiiiiiie et 62
15. Ry =Y A2 1Y - IR 65
ODPOWIEDZI | ROZWIAZANIA ZADAN ..........ooveiiireteeetetesesesesesesesesesesesesesssesesesesesssesssasssenns 66
O B ord o VA 2T o AN Y ) YU PPPROt 66
2. WYrazenia algebraiCZNe. ... .o et e et r e e e earraeeeas 93
T H V] 01 (I 1 a1 o 1T - SRR 100
5. FUNKCjA KWAOIATOWA ...ooiiiiiiiecciee ettt e et e e e tee e e e eatee e e e abe e e e earae e e e eabaeeeennreeas 108
STV =] (oo a1 =1 o 12U 118
1Y -1 Vo o B 10T ] o] PR 129
8. ROWNANIA I NIEIOWNOSC ..ttt ettt ettt ettt sttt san e e ne e reesneesane e 136
S T G- V= [ Tord o Yo 1V V< TSRS 156
10. B =0T 110 0 =1 - N 172
11. PlanimMETIia e e s s 186
12. GEOMELria ANAITYCZNA. . .iii e e e e et e e e et e e e s aaaeeeas 200
13. ) =T =T o] 0 U= o o T PP PPUR P 218
14. [NCoT 0] o1 0 TN o] 07 - I 244
15. Rachunek Prawdopodobi@nStWa..........ccccuiiieiiiiee ettt ettt e e eare e e e 254
16. K] =1 2] 1Y - [P SRS 264




Wstep

Wstep

W dobie ciggtego rozwoju nauk scistych, matematyka stanowi nie tylko fundament wielu
dyscyplin, ale takze klucz do zrozumienia otaczajgcego nas Swiata. Umiejetnos¢ logicznego
myslenia, analizy i wyciggania wnioskéw z przedstawionych informacji jest niezbedna w
codziennym zyciu, jak i w dalszej edukacji czy pracy zawodowej. Z tego powodu edukacja
matematyczna odgrywa kluczowa role w ksztatceniu mtodych umystéw.

Ten zbidr zadan zostat opracowany z myslg o uczniach przygotowujacych sie do egzaminu
maturalnego z matematyki. Zadania typu prawda/fatsz stanowig doskonate narzedzie do
trenowania szybkiego rozpoznawania prawidtowych i btednych stwierdzen, co bezposrednio
przektada sie na umiejetnos¢ szybkiego analizowania oraz oceniania prawdziwosci
réznorodnych informacji matematycznych. Zbiér zawiera zadania autorskie jak réwniez
zadania CKE z matur. W sumie do rozwigzania jest az 223 zadan.

Praca z zadaniami typu prawda/fatsz wymaga nie tylko znajomosci teorii i umiejetnosci
rozwigzywania zadan, ale takze zdolnosci krytycznego myslenia i precyzji w czytaniu tresci
zadania. To wszystko sprawia, ze sg one nieocenionym narzedziem w procesie edukacyjnym,
pomagajgcym rozwija¢ umiejetnosci niezbedne nie tylko na egzaminie maturalnym, ale
réwniez w zyciu codziennym i zawodowym.

Mam nadzieje, ze praca z tym zbiorem zadan okaze sie dla Ciebie wartosciowa i przyczyni
sie do Twojego sukcesu na egzaminie maturalnym oraz w dalszej nauce i karierze zawodowe;j.
Pamietaj, ze kazde zadanie, nawet to najprostsze, jest okazjg do rozwoju i doskonalenia Twoich
umiejetnosci matematycznych.

Powodzenia!
Tomasz Grebski

www.tomaszgrebski.pl
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Liczby rzeczywiste

TRESCI ZADAN

1. Liczby rzeczywiste

1.1. Rozwazmy wyrazenie, w ktorym nalezy usungé niewymiernos$¢ z mianownika: N

Ocen prawdziwos$é ponizszych stwierdzen dotyczacych tego zadania:

Po usunieciu niewymiernosci, licznik wyrazenia bedzie réwny 3v/5 + 6. P|F

Mianownik nowego wyrazenia bedzie réwny 3. P|F

. . . . L . fh . 4
1.2. Rozwazmy wyrazenie, w ktérym nalezy usungé niewymiernos¢ z mianownika: ——=

2—3
Ocen prawdziwos$é ponizszych stwierdzen dotyczacych tego zadania:
Po usunieciu niewymiernosci, licznik wyrazenia bedzie rowny 8 + 44/3. P|F
Mianownik nowego wyrazenia bedzie réwny 1. P|F

1.3. Ocen prawdziwo$é ponizszych stwierdzen dotyczacych wtasnosci pierwiastkow i

poteg:
V9 V16 = V144 P | F
23 2% =212 P | F

1.4. Ocen prawdziwos$¢ ponizszych stwierdzen dotyczgcych wtasnosci pierwiastkow, poteg

oraz logarytmow:

V27 +V16 =5 P | F
100810 (100) — 100 P F
log, (32) —log, (2) = 4 P F




Ciagi liczbowe

8. Ciagi liczbowe

8.1. Ocen prawdziwos¢ ponizszych stwierdzen.

Jesli trzy liczby a, b, ¢ tworzg cigg arytmetyczny, to 2b = a + c. P|F

Dla ciggu arytmetycznego o réznicy d i pierwszym wyrazie a,, dziesigty wyraz P|F

ciggu jest réwny a; + 9r.

8.2. Ocen prawdziwos$¢ ponizszych stwierdzen

Suma pierwszych pieciu wyrazéw ciggu arytmetycznego jest réwna 5a; + 10r. P|F

Rdznica ciggu arytmetycznego, w ktédrym trzeci wyraz wynosi 15, a smy wyraz P|F

wynosi 40, jest rowna 5.

8.3. Ocen prawdziwos¢ ponizszych stwierdzen.

Jesli pigty wyraz ciggu arytmetycznego wynosi 20, a dziesigty wyraz tego ciggu P|F

wynosi 40, to rdznica tego ciggu wynosi 4.

Dziesigty wyraz ciggu arytmetycznego, ktérego pierwszy wyraz wynosi 2, a P|F

réznica wynosi 3, jest rowny 32.

8.4. Ocen prawdziwo$¢ ponizszych stwierdzen.

W ciggu geometrycznym o pierwszym wyrazie rownym 1 i ilorazie rwnym —2, P|F

czwarty wyraz tego ciggu jest réwny —8.

Suma pierwszych trzech wyrazéw ciggu arytmetycznego, w ktérym pierwszy P | F

wyraz wynosi 4, a rdznica jest rowna 3, jest réwna 18.

8.5. Ocen prawdziwo$¢ ponizszych stwierdzen.
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Planimetria

10. Planimetria

10.1. Ocen prawdziwo$é ponizszych stwierdzen dotyczacych geometrii trojkata.

W tréjkacie rownoramiennym katy przy podstawie sg rowne. P | F
W tréjkacie prostokatnym suma miar katéw ostrych wynosi 90 stopni. P F
10.2. Ocen prawdziwo$é ponizszych stwierdzen dotyczacych geometrii trojkata.
W tréjkacie o bokach dtugosci 5, 12, 13 kat naprzeciw najdtuzszego boku jest P|F
prosty.
W dowolnym tréjkacie suma dtugosci dwdch najkrétszych bokéw jest wieksza P|F
od dtugosci najdtuzszego boku.
10.3. Ocen prawdziwo$¢ ponizszych stwierdzen dotyczgcych geometrii trojkata.
W tréjkacie, gdzie dtugosci bokdw tworzg cigg arytmetyczny, a najkrétszy bok P|F
ma dtugosc¢ 10, trdjkat ten nie moze byc¢ prostokatny.
W tréjkacie o katach 45°, 45°, 90°, boki lezace naprzeciwko katéw 45° majg P|F
rowng dtugosé.
10.4. Ocen prawdziwo$é ponizszych stwierdzer dotyczacych geometrii trojkata.
W tréjkacie, gdzie dtugosci bokdw wynoszg 7, 24, 25, tréjkat ten jest P|F
prostokatny.
W tréjkacie réwnobocznym wysokos¢ i Srodkowa do tego samego boku s3 P | F
réwne.

10.5. Ocen prawdziwo$é ponizszych stwierdzen dotyczgcych trojkata prostokgtnego.

W tréjkacie prostokgtnym suma miar kgtéw ostrych wynosi 90°.

P|F
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Planimetria

W tréjkacie prostokatnym, jezeli przeciwprostokgtna ma dtugos¢ 10 cm, a jedna P|F
z przyprostokatnych ma dtugos$é 6 cm, to druga przyprostokatna ma dtugosé 8

cm.

10.13. [CKE 2022 Zbiér zadan]
Dane sg trojkat rownoramienny ABC, w ktérym |AC|=|BC| i | ACB|=45"0, oraz kwadrat
DEFG o polu réwnym 1. Wierzchotki E i F kwadratu lezg na ramieniu BC danego trojkata,
wierzchotek G lezy na ramieniu AC, a wierzchotek D lezy na podstawie AB trdjkata (zobacz

rysunek).

&

A D B

Ocen prawdziwos¢ ponizszych relacji. Wybierz P, jesli relacja jest prawdziwa, albo F - jesli jest

fatszywa.
| <« AGD| = 45° P | F
|AG| — |BE| =2 —+2 P |F
10.14. [CKE 2023 czerwiec]

W trapezie ABCD o podstawach AB i CD przekatne przecinajg sie w punkcie E (zobacz

rysunek).

45



Stereometria

Objetos¢ szescianu jest wieksza od 4. ‘ P ‘ F ‘

12.26. [CKE 2022 Zbidr zadar]
W ostrostupie prawidtowym tréjkagtnym ABCS zaznaczono srodki krawedzi AB, AC i AS

odpowiednio punktami D, E, F (zobacz rysunek).

Ocen prawdziwos$¢ ponizszych stwierdzen. Wybierz P, jesli stwierdzenie jest prawdziwe

albo F - jesli jest fatszywe.

Pole powierzchni ostrostupa ADEF jest dwukrotnie mniejsze od pola

powierzchni ostrostupa ABCS.

Objetos¢ ostrostupa ADEF jest oSmiokrotnie mniejsza od objetosci ostrostupa

ABCS.
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ODPOWIEDZI | ROZWIAZANIA ZADAN

1. Liczby rzeczywiste

1.1. Rozwaimy wyrazenie, w ktorym nalezy usuna¢ niewymierno$¢ z mianownika: —.

V5-2
Ocen prawdziwos$¢ ponizszych stwierdzen dotyczacych tego zadania:
Po usunieciu niewymiernosci, licznik wyrazenia bedzie réwny 3v/5 + 6. P|F
Mianownik nowego wyrazenia bedzie rowny 3. P|F

Wyjasnienia

wyrazenia bedzie réwny

3.

Stwierdzenie OdpowiedZ | Wyjasnienie

Po usunieciu P Aby usung¢ niewymiernosé z mianownika,

niewymiernosci, licznik mnozymy licznik i mianownik przez wyrazenie

wyrazenia bedzie réwny V54 2. W wyniku otrzymujemy

35 + 6. 3V5+2) _ 3V5+6 . s
o252 — 52 co potwierdza, ze licznik
nowego wyrazenia bedzie réwny 3vV5 + 6.

Mianownik nowego F Po pomnozeniu przez V5 + 2, mianownik

staje sie (/5 — 2)(V/5 + 2), co jest réznica
kwadratéw i réwna sie 5 — 4 =1, a nie 3.
Zatem mianownik nowego wyrazenia bedzie
rowny 1, co sprawia, ze stwierdzenie jest

fatszywe.

. - , . , . . e . 4
1.2. Rozwazmy wyrazenie, w ktorym nalezy usungé niewymierno$¢ z mianownika: ——.

2—/3

Ocen prawdziwos¢ ponizszych stwierdzen dotyczacych tego zadania:
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